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摘 ， 要 ; 研究 两 候 念 Snarandadhe IOM 画 数 SL D 及 伪 Smnarandadhe 志 数 ZX 蔬 方 程 的 可 解 
性 , 即 方 程 ZX 一 SLCm ZXDmD 二 1 一 SLC 利用 初等 及 解析 方法 获得 了 该 方程 的 所 有 正 整数 解 , 证 
明了 下 面 两 4 储 论 ; (1) 对 任意 正 整 数 吧 1 方 程 ZXCmD 一 SLD 有 正 整 数 解 当 且 仅 当 二 也 名 其 中 


B 
的 奇 素数 ， 对 1 及 m 为 一 了 的 任意 大 于 1 的 因数 ， (2) 对 任意 正 整数 mr 1 方程 区 四 十 1 一 所 


a DB_ 
有 正 整数 解 当 且 仅 当 In B。 四 其 中 苞 奇 素数 ， 只 1 及 Z 为 一 的 任意 因数 ， 
关键 词 ， Smarandache LOM 胁 数 ; 伪 Smnarfandadh 易 数 ; 函数 方程 ; 正 整 数 解 
中 国 分 类 号 ， 0O156 4 文献 标志 码 ， A 文章 编号 ，1001 一 7011(2010 )04 一 0446 一 03 


0 引言 及 结论 
对 任意 正 整 数 ?著名 Smarandache LUOM 范 数 SL 3 定义 为 最 小 正 整 数 使 得 十 [ ， 玫 , 这 里 [1 
， 耻 表示 1 2 …， 基 最 小 公 人 倍数。 许多 学 者 对 这 个 本 数 进行 了 研究 并 取 2 阅 文 献 [1 
一 中 , 例如 乐 茂 华 “ 讨论 了 方程 SL 马 = S 9 的 可 解 性 , 并 完全 解决 了 该 问题 即 证 明了 :任何 满足 该 方程 
的 正 整数 可 表示 为 六 12 或 者 和 了 下 … 了 其 中 马 呈 3 王 不 同 的 素数 且 au， …， %: 是 满足 己 
B， 拓 1 2 …， 的 正 整 数 , 其 它 相 关 结论 参阅 文献 [ 3] 。 


画 数 ZK on 驼 义 为 最 小 正 整 数 k 使 得 中 二 守 忆 即 Z oo m me N Post， 该 丁 数 也 被 


2 
称 为 伪 Smarandach4 现 数 。 关于 这 个 画 数 的 初等 性 质 , 虽然 至 今 知 道 的 不 多 , 但 已 吸引 不 少 学 者 进行 研究 ， 
并 获得 了 一 些 有 价值 的 研究 成 果 , 参阅 文献 [4 一 引 。 例 如 : KenichiroKashihara 和 David Gork 生 究 了 画 数 
Zn 的 初等 性 质 , 并 且 证 明了 一 些 有 趣 的 结果 ; 
1 对 任意 的 素数 亡 3 Z(D 一 PH 
2 对 任意 的 素数 化 3 和 任意 的 KEN ZCH) 一 二 一 


3 对 任意 的 乓 N Z02 ) 一 2 一 
4 对 任意 整数 芭 0 如 果 mn 不 能 表示 为 2 的 形式 , 那么 ZCD< 
本 文 主要 目的 是 研究 方程 


ZL( 驴 一 忆 ( 蕊 人 0 世 十 1 一 S( 思 
的 可 解 性 , 并 利用 初等 及 解析 方法 获得 了 该 方程 的 所 有 正 整数 解 , 证 明了 下 面 两 个 结论 ; 
定理 1 对 任意 正 整数 到 1 方程 


Z(m 一 SLD) 
有 正 整数 解 当 且 仅 当 rn 也 钙 其 中 芒 奇 素数 ， 允 1 及 D 为 开 二 的 任意 大 于 1 的 因数 . 
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定理 2 对 任意 正 整数 人 了 方程 
人 了 功 十 1 一 SU D) 
E 网 
有 正 整 数 解 当 旦 仅 当 na- 6 。 印 其 中 I 为 奇 素数 ， 喧 1 及 Im 为 一 的 任意 因数 . 


1 定理 的 证 明 

定理 1 的 证 明 “全 ”事实 上 , 当 m 呈 1 显然 有 ZX 巴 = SLCmD， 经 验证 当 m 呈 2 3 4 5 时 ，n 不 满足 方程 
Z( 马 = SLCm, 于 是 假定 区 6 且 满 足 方程 Z(m 一 SL mm 不 妨 令 时 孚 … 83 吓 准 素 因数 分 解 式 且 
8 一 B<B… 一 8B 并 售 ZCm 一 SULD 一 kk 由 画 数 Z0n 及 SLn 的 定义 可 知 王 最 小 正 整数 使 得 "满足 下 
面 的 两 个 整除 式 ， 


| [12 …， 对 ， 人 
由 画 数 SL Dn) 的 性 质 : 对 任意 正 整数 只 有 SL 马 一 岂 蚂 耶 玉 …， 政 》 由 此 可 以 推出 本 了 县 DB 下 天 
123… 1 

下 王 奇 数 时 : 

由 Za 一 SLC 也 = 上 3 得 Z(m= SLCB9= 咏 根据 SL D 的 上 述 性 质 , 令 号 昌 。 卫 了 一 may 也 
让 … HB》 且 史 1 不 妨 设 5 一 矶 则 m 中 到 玉芝 1] 且 大 233… 开工 

当 m=1 ?= 了 时 , 由 画 数 Z0D 和 SUL n 和 的 性 质 知 ; Z0B) 一 B 一 1 SLKDB) 一 也 显然 XD 天 SL 联 所 
以 m 一 1 不 满足 方程 。 

当 mm> 1 En 时 , 因为 m 一 及 荡 …B 1 且 下 1 23.…， 天] 所 以 根据 画 数 SL 
(Do) 的 性 质 可 知 SLKLE。m)= 也 由 Z(m0= SB, 知 且 ZCB。m) 一 玉 此 时 根据 画 数 Z(0o 的 定义 


BvB 
有 :5m| 一 一 4 本 得 症 | 一 1 , 所 以 mm>1 且 癌 | 二 二 满足 方程 

I 下 这 上 

ZCD= SLCD=E ED 得 ZC9=SLDmD 王 2。 根据 SL Do 的 上 述 性 质 , 仿 2 了 瑟 2 一 max 也 
康 …， 区 县 了 1 不 妨 设 2 一 戊 则 mm 时 荡 世 人 殖 ] 且 2 全 世 F1233.…， 天 1 


当 m=1 2 时 , 由 画 数 Zn 和 SL on 的 性 质 知 ，Z2 ) 王 2 一 1 SLC2 ) 一 2, 要 满足 方程 必须 有 
2 和 一 1 一 六 即 于 0 解 得 号 1 这 与 宪 6 矛 慎 ， 所 以 此 时 条 件 不 满足 方程 。 
当 m>1 2 mm 时, 根据 函数 SUL n 和 的 性 质 可 知 SC2 。，m)=2 ,由 Zm=Sn 知 ZC2 m) 一 2，, 根 


据 画 数 ZCn) 的 定义 知 , 2"m| 2 ， 于 是 有 2m| 2 十 1 显然 不 成 立 。 所 以 此 时 条 件 不 满足 方程 


过 疫 AM 也 
综 上 可 知 , 满足 方程 人 巴 = SLC D 的 条 件 是 咏 了 马 其 中 芒 奇 素数 ， 参 1 及 Z 为 一 的 任意 大 
于 1 的 因数 . 
< 用 璐 2 -了 可 得 m< 三 故 根据 画 数 SL Z 的 性 质 可 知 SLK 七 = 也 另 外 Z( 蕊 = 马 这 是 因为 


BvB_ D_ 日 
一 人 否则 由 (了 mm 一 1 知 o 一 又 人 


当 芒 奇 素数 且 区 1 时 ， 环 能 各 除 
盾 . 

本 

所 以 满足 条 件 -日 四 其 中 芒 奇 素数 ， 参 1 及 m 为 一 的 任意 大 于 1 的 因数 的 值 是 方程 ZX( 四 一 


SLC D) 的 解 。 
综合 以 上 几 种 情况 , 即 完成 定理 1 的 证 明 . 
定理 2 的 证 明 与 定理 1 的 证 明 方 法 相似 , 这 里 只 给 出 大 概 的 证 明 过 程 。 
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“之 "显然 咏 1 2 不 满足 方程 勾 马 十 1 王 SL DJD。 于 是 假定 戎 3 时 满足 方程 和 七 十 1 王 SU 蕊 ,不 妨 

设 疾 及 一 …8 为 ] 际 准 素 因 数 分 解 式 , 并 售 Z( 巧 十 1 一 SL 马 一 上 由 函数 ZX 5 下 SLC9 的 定义 可 知 理 
最 小 正 整数 使 得 5 请 足下 面 的 两 个 整除 式 : 

| [了 2 5 对 ， 


由 画 数 SL D) 的 性 质 ; 可 以 推出 氏 5 且 臣下 1233…， 工 

下 如 奇 数 时 : 

由 Z(m 十 1= SCDD=kEB5 得 ZX9+I=SLCOD 一 DB 根据 SC om 的 上 述 性 质 , 令 no 56。 = 
耳 玛 下 亡 … 苹 县 参 L 不 妨 设 了 = 友 则 mm- 和 攻 友 有 营 1 且 下 二 233… 天 1 

当 mm 5 时 ，ZCB) 一 BE 一 ) SLCDB) 一 也 显然 ZCZ 十 1 一 SLCDm 所 以 m1 满 足 方程 ZX 马 十 1 一 
SU D)， 


。 BrB 1) 
当 mm>1 BE 时 ，SCDB。m) 一 5 日 ZEB。m) 一 了 5 一 1 根据 函数 Za 的 定义 知 ml| 一 


B_ 放 < 下 。 
以 ml 一 于 1 得 ml am| 人 ] 满 足 方程 ZCmD 十 1 一 SL m， 

I 直 是个 数 时 ; 

由 ZCmD 十 1= SLC 一 k 二 了 知 ， 

当 m=1 2 时 ，SL2 ) 王 2，Z2 ) 王 2 一 1 要 满足 方程 必须 有 2 ”一 1 二 12, 即 al 一 3 显然 
不 成 立 。 所 以 此 时 条 件 不 满足 方程 . 

当 ml 二 2 时 ，SL2 。m) 一 2, 要 满足 方程 ZXmD 十 ] 一 SLKLD, 需 ZC6。m) 一 2 一 ! 由 丁 数 Z0m 
的 定义 知 2"m| 了 | 于 是 到 二 地 显然 不 成 立 ， 故 此 时 条 件 不 满足 方程 


综 上 可 知 满足 方程 妈 驴 十 1 一 SL n 的 条 件 是 rr 日。 下 其 中 I 奇 素 数 ， 允 1 及 mm 为 二 地] 的 任意 
的 因数 . 


DF 一 本 
“和 "由 于 莒 | 可 得 m< 了 故 根据 函数 SL nn 的 性 质 可 知 SUL 世 王 也 另外 Z(mD 王 了 一 1 这 是 
因为 上 | 1 喧 1 知 ， Bam | 所 以 Zn 过 -1 又 根据 ZCn 的 人 性质 ，Z0 n max Znm)， 


ml ni, 易 知 ZCn 芝 ZCBE) 一 B 一 1 故 ZCm 一 一 L 
月 满 为 奇 炎 了 一 5 
所 以 满足 条 件 = 日， 外 其 中 号 奇 素数 ， 允 1 及 mm 为 二 的 任意 的 因数 的 值 是 方程 Z 思 二 1 


SL 马 的 解 。 
综合 以 上 几 种 情况 , 即 完成 定理 2 的 证 明 。 
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赋 Oric 苑 数 MusRjaksOric 疗 列 空间 中 的 紧 局 部 一 致 凸 点 


左 明 震 
(哈尔滨 理工 大 学 数学 系 ， 哈 尔 滨 150080) 


摘要 :给 出 了 赋 Oilic 耕 数 MusieBkOzrtlic 太 列 空间 中 的 紧 局 部 一 致 凸 点 的 判别 准则 , 从 而 得 到 了 赋 


Ozlic 殖 数 的 MusRJjKkOalic 天 列 空间 是 紧 局 部 一 致 凸 的 充分 必要 条 件 。 


关键 词 : Musielaks OT1E 太 列 空间 ，OTic 兢 数 ; 紧 局 部 一 致 凸 点 
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An equaton involving to Sm arandache fanctions and 


its PoSsitive itegefr Sojutpns 


LICaiJnan 
(Deparment ofMatheanatics NortvestUniveIsity Xi an710127 China) 


Apbstract Themain Pulpose is studying the solvablligy of the equatons ZX ID 一 SnD) and Z(ID 十 1 一 SOD) D_ 
Volving the Snarandache LOM foncton Sn sand the pseudo Smarandache fanctpn Zn，By using the elan en - 
tay and analyticmethods all positive integer Sutions of those equations ate taneq The Pllovwing two conclu_ 


Sion S ale PIOven (1] ) For any Positive iteger > 1 the equaton Z(nmD 一 SLCD) have Positive integer solutpns if 


and only ifn 一 了 。 where P 8 add Prime 芝 1 andnm> ll m 工 十 1 (2) For any Positive jhtegerD>1l 和 he 


2 尝 


eduaton Z( 匡 十 1 一 SU Dn have Positive integer Solutions ifand only if mn 了 。 Im where P is odd Prne 了 1] 


了 B 一 1 


and m| 一 一 一. 


2 
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